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Pratique d’examen 1

Aucune documentation
Calculatrice non permise

Question 1
Trouver le domaine des fonctions suivantes :
xr+4 b) _ — 2x+3
- =T gx) = J(x+D(x—-4)+
RARAS A o a x=5
Question 2

-1
Sif(x)=Vx2+1, gx)= =2 +2 et h(x) = %, donner (en simplifiant) la fonction (h o g o f)(x).

Question 3
Soit une fonction f continue ayant pour domaine dom f = [0, co[. Expliquer pourquoi lin(l) f(x) n’existe pas. De plus, donner un

exemple d’une telle fonction pour illustrer 1’explication.

Question 4
Evaluer les limites suivantes.
. V2x+4-(x-3) . -2
a) lim————= im —x 7
w0 2-» O A e v ax-21
Sxt =53 — X2 +4x-3
b) lim X X —x X
=1 9x3 —T7x2 —3x+ 1 V8x6 + 3.2 +2
5 ) lim ———
2+9 x>0 3x3 +5x+ 12
¢) lim
x—3 (3 - X)
2— Vx+2 . 8 4
dy Tim =2 F2 o) lim _
R ol@- D+ D x-1
Question 5

Déterminer si les fonctions suivantes sont continues aux points donnés. Si la fonction est discontinue, indiquer le type de discontinuité.

2 2 .
a) g(x):x +_x2 6, au point x = 2. b) h(x):{ ;x_;?) zi i;:} , au point x = —1.
Question 6
Soit la fonction
4 +9x2 +10x + 5 .
f) = YT sl
—x"=2x+a si x>-1

Quelle(s) valeur(s) doit prendre a pour rendre la fonction f continue en x = —17?

Question 7
(x=2(x2+1)
2x-DBx+3)2-x)

Trouver, si elle en a, toutes les asymptotes verticales ET horizontales de la fonction suivante : g(x) =

Question 8
Esquisser UNE fonction f continue partout, sauf peut-étre en x = —2, 0, 1 et 2, et satisfaisant a TOUTES les conditions suivantes.

1. lim f(x)=-2 4. lim f(x)=1 7. lim f(x) =-2 10. lim A
X——00 x—-2F x—0+ x—2

2. lir_%i fo)=2 S. li% f(x) =00 8. 1 ¢ domf

3. f(=2)=3 6. f(0)=2 9. lin} existe 11. lim = o0



Solutions

Question 1

1
a) 2% +5x-3=02x-D(x+3)=0 &< x=-3 ou x=3
x* +4 > 0 pour tout x € R. Donc domf = R\ {-3,1/2}.

b) dom(zxj;) =R\{5}
X ]—oco,—1[ | =1 |]1-14[]| 4 | 14,00[
x-4 - - - 0 +
x+1 - 0 + + +
x=-DHxx+1 + 0 - 0 +

dom( Va2 — 3x—4) =] — 00, = 1] U [4,00[
domg =]-c0,—1] U [4,00[ \ {5}
=] —o0,—1] U [4,5[ U ]5,00[

Question 2
g0 f) = g(f) = (V2 + 1) —2(Va+ 1) +2
= (1) -2(2 4 1)+2
=xt 2%+ 1-22%-2+2
=x*+1
(hogo f)x)=h(g(f(x) = h(x*+1)
B (x4 +1)-1 _ X
T3+ 304+
Question 3

Puisque dom f = [0, oo[, il n’existe aucune valeur de x plus petite que O dans le domaine. Ainsi, f(x) n’est pas définie pour x < 0, d’ou
le fait que liI}){ f(x) A. Pour que la limite hm0 f(x) existe, il faut que les limites des deux cotés ( 1ir(r)1+ f(x) et lirg f (x)) existent, ce qui

n’est pas le cas ici. Un exemple d’une telle fonction est f(x) = Vx.

Question 4
2 lim \/2x+4(x—3)_\/0+4(0—3)_\/Z(—3)_2(—3)__3
=0 (2-X) Q-0 2 2
b) Gx* =5 - +4x-3) = (x- 1) =5 -x+3
9 =7 =3x+ D+ (x=1) =92 +2x -1
1ime“—Sx3—x2+4x—3__ (x=DGxP—x+3)
>l 93 -T2 =3x+1 >l (x—1DOx2+2x-1)
lim 563 —x+3
T o192 +2x—1
_5—1+3_l
T942-1 10



)

d)

g

i K2+9 18
-3 (3-x) 0
mx2+9 18
1 —_— =
-3 (3 —x) 0*
2+9
Donc, li
one G-y A

lim

2- \/H_Zilim(Z— \/m](2+ M]

x—2 x—2 x—2 x—2 24+ Vx+2

. 4—-(x+2)

= lim
=2 (x=2)2+ Vx+2)
. 2—x

= lim
=2 (x=2)2+ Vx+2)
. —(x=2)

= lim
=2 (x-2)2+ Vx+2)

-1 -1

= lim

=20+ Vxt2) 4

7_x 0 49—
lim ——7 % |jm — 7
xo>-1x2 +4x =21 x5-7x2+4x-21
49-2
= lim — 7
—-7(x=3)(x+ 7
. 49 — x? . (7 =x)(7 + x)
= lim = lim
=7 Tx(x=3)x+7) x~-77x(x-3)x+7)
7-x 14 (e 1

=TG- D10 G 35

VB0 +3x2+2 = i V08 +3/x* +2/x0)

im ———————— £
xo00 333 4+5x+12 xoe X33+ 5/x2+12/x3)

o Va8 + 3/ +2/x5)
= lim

TN TG 52 1 12/0)

B8+ 3/x* +2/x5)

% BB 452+ 12/20)

V(8 +3/x* +2/x%)

TN T35/ 4 120

\/8+O+0_£_2\/§
3+0+0 3 3

I S ThexD =1 - TG+
4 —4x

=lim ———
-l (x=Dx+1)
 lim =D
sl (x = D(x+ 1)
= lim 4
_x—>l(x+1)_ 2 B

8 4 00—00 1 8 - 4(x + 1)

-2

(_

14
© 490

|



Question 5

a) domg =R\ {2}

21 x-6 3)(x-2 *+x-6
Mais g(2) A.

g est discontinue en x = 2 (discontinuité non-essentielle par trou).

b) h(-1)=8—(=1)=9
lim h(x)= lim 8-x=09

lim h(x)= lim 22 +3=5 # lim_h(x)
x—=1- x——17

x—-—1-

h discontinue en x = —1 (discontinuité essentielle par saut fini).

Question 6
. AP 92 +10x+5 ¢ . (x+ D@ExX2+5x+5)
lim f(x)= lim = lim
x——1- x——1- x+1 x—-1- x+1
= lim 4x> +5x+5=4-5+5=4

en faisant la division polynomiale

x——1-
lin}+f(x) = lirri+ x> -2x+a=—(-1)*-2(-D)+a=1+a
f(-)=1+a

f(=1)= lirylf(x)<=>1+a=4<=>a=3

Question 7

1
dom g = R\{—I,EQ}

| I A | T
A8 = E0nG) (et A0 = T5003) )
Asymptote verticale en x = —1
. -15/8 . -15/8

1 . S —_ v 1 - -
L8 = 0 02)672) (et L8 = 650262 ]
Asymptote verticale en x = %

. g . (x— 2)()(2 +1) . x2+1 -5
lim g(x) = lim = lim ——— - _=
ki R T 2x— DB +3)(x-2) o —2x—D(Bx+3) 27
et

g G-+ 2l 5

li L = lim ————— = —.
g0 = I G s =2 AR T DGxe3) 27
Puisque les deux limites sont finies, il N’y a PAS d’asymptote en x = 2.

- 233 +2x =17

X) =

Y 1902 +9x—6

i e E fim PAYL-TYD) L 24P 2 -]
e S T e P26+ 9/x 1+ 9/ — 6/x7) sk —6+9/x+9/0 —6/8° -6 3

Asymptote horizontale en y = 3

Question 8



